DE LA SPHERE ET DU CYLINDRE

Livere 1

Archiméde & Dosithée, joie!

Je t’ai envoyé précédemment, des propositions
examinées par moi, la suivante, dont j’avais rédigé
P'énoncé et la démonstration : tout segment limité par
une droite et par une parabole! est équivalent aux
quatre tiers du triangle ayant méme base et méme
hauteur que le segment?. D’autres théorémes importants
m’étant venus & l'esprit dans la suite, jen ai élaboré
les démonstrations. Les voici : en premier lieu, la
surface de toute sphére est équivalente au quadruple
de son grand cercle®; en second lieu, la surface de
tout segment de sphére est équivalente au cercle, dont
le rayon est égal au segment de droite mené du sommet
du segment (sc. de la sphére) & (sc. un point de) la
circonférence du cercle qui est la base du segment?;
de plus, pour toute sphére, le cylindre ayant une base
égale au grand cercle de la sphére et une hauteur égale
au diamétre de la sphére est lui-méme équivalent aux
trois demis de la sphére, et sa surface est équivalente
aux trois demis de la surface de la sphére®. Ces propriétés
préexistaient, liées 4 la nature des figures indiquées,
mais elles étaient ignorées de ceux qui se sont occupés
de géométrie avant nous, personne d’entre eux ne
s’étant apergu que les mesures de ces figures sont

comparables ; je n’hésite donc pas 4 ranger ces proposi-
g

[

. La parabole est désignée par Archiméde par ¢ section d'un
cdne rectangle »; cf. I'explication de ce nom 4 la page 148.

2. Cette propriété est démontrée dans le traité La quadraiure
de la parabole, prop. 17 et 24.

3. Ct. De la sphére et du cylindre I, 30.

4. Cf. ibid. I, 39 et 40.

5. Cf. ibid, 1, 34; coroll.
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9 DE LA SPHERE ET DU CYLINDRE I

tions parmi celles qui ont fait I'objet des recherches
des autres géométres et parmi celles, concernant
les figures solides, qui ont été étudiées par Eudoxe et
qui paraissent beaucoup plus importantes, & savoir le
théoréme que toute pyramide est la troisiéme partie
du prisme ayant méme base et méme hauteur que la
pyramide?, et que tout cdne est équivalent au tiers du
cylindre ayant méme base et méme hauteur que le
cone. Ces propriétés préexistaient bien, comme étant
liées & la nature de ces figures ; mais bien qu'il y et
avant Eudoxe de nombreux géomeétres de valeur,
il arriva qu’elles fussent ignorées de tous et que personne
ne s’en apergit. Mais il sera possible & ceux qui en seront
capables d’examiner mes propositions. Il edit, certes,
fallu qu’elles fussent publiées encore du vivant de Conon;
car ¢’est surtout lui, & mon avis, qui efit été en mesure
de les comprendre et de porter sur elles un jugement
adéquat. Mais estimant indiqué de les communiquer a
ceux qui ont I'expérience des mathématiques je t’envoie
les démonstrations que j’en ai rédigées ; il sera loisible
4 ceux qui s’occupent des mathématiques de les
examiner. Sois en bonne santé !

Voici donc d’abord le texte des définitions? et des
postulats servant 4 la démonstration des propositions.

DiFINITIONS

1. Il y a dans le plan des lignes courbes limitées, qui
ou bien sont entiérement situées d'un méme c6té des
droites joignant leurs extrémités ou bien n’ont aucune
partie de 'autre coté.

2. J’appelle concave dans le méme sens une ligne
telle que, si on y prend deux points quelconques;es

1. Cf. Euclide XII, prop. 3 sq.

2. Le terme des manuscrits est dfidpara, axiomes, mais les
six paragraphes qui suivent contiennent les définitions des
principales notions auxquelles Archiméde fera appel dans les
démonstrations de ce {fraité.
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10 DE LA SPHERE ET DU CYLINDRE I

segments de droite compris entre ces points tombent,
ou bien tous du méme coté de la ligne, ou bien certains
du méme c6té et certains sur la ligne, mais qu’aucun
ne tombe de I'autre coté.

3. Il'y a, de méme, des surfaces limitées, non situées,
elles-mémes, dans un plan, mais ayant leurs limites
dans un plan, qui ou bien sont entiérement situées
du méme coété du plan, dans lequel elles ont leurs
limites, ou bien n’ont aucune partie de l'autre coté.

4. J’appelle concaves dans le méme sens des surfaces
telles que, si on y prend deux points, les segments de
droite compris entre ces points tombent, ou bien tous
du méme c6té de la surface, ou bien certains du méme
coté et certains sur la surface, mais qu’aucun ne tombe
de l'autre coté.

5. J'appelle secteur solide, lorsqu’un céne ayant son
sommet au centre d’une sphére coupe cette sphére,
la figure comprise entre la surface du céne et la partie
de la surface de la sphére qui est située a l'intérieur
du cone.

6. J’appelle rhombe solide la figure composée de
deux cones ayant la méme base et dont les sommets
sont situés de part et d’autre du plan de la base de
maniere que leurs axes sont situés en ligne droite.

I. PosTUuLATS

J’admets ce qui suit :

1o De toutes les lignes ayant les mémes extrémités
la plus courte est la droitel.

20 Quant aux autres lignes, elles sont inégales Hon.mm.;m,
situées dans un plan et ayant les mémes extrémités,

1. Proclus cherche a établir un lien entre cette définition
et celle d’Euclide, Elem. I, def. 4 ; cf. Proclus in Euel. p. 110.
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